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et supposons que la formule ax puisse fournir a -f- i valeurs de formes différentes relativement à p, les sommes gui résulteront de toutes les combinaisons possibles de ces valeurs, prises deux à deux, fourniront au moins 2 a H- i termes de formes différentes.
THÉORÈME IX. — Soit, pris pour diviseur, un nombre entier quelconque n, premier ou non premier; soient a et (3 deux autres Jiombres entiers tels que l'on ait
<x -t- (3 H- i ~ /i ;
supposons que la formule ax puisse fournir a H- i valeurs de formes différentes et la formule //>., (3 H- i valeurs de formes différentes, la formule
ax 4- by fournira
a -+- (3 H- r = n
valeurs de formes différentes, c'est-à-dire des valeurs de. foules les formes possibles.
Ce théorème, qui est un cas particulier du théorème Vif, lorsque n est un nombre premier, peut se démontrer en général de la manière suivante.
Démonstration. — Soit k un reste quelconque plus petit que n\ pour prouver que la formule ax-\- by donne au moins une valeur de la formel, il suffira de prouver que la formule ^.r-+- b}. — k fournira au moins une valeur de la forme zéro ou, ce qui revient au même, que les formules ax et k — by fournissent au moins deux valeurs de mêmes formes. Et, en effet, la formule ax devant fournir a -f-1 valeurs de formes différentes et la formule./;r, [3 -h i valeurs de formes différentes; si les deux formules ne pouvaient fournir deux valeurs de môme, forme, on aurait en
tout
a _j_ j3 4- ^       ou       n -\-1.
valeurs de formes différentes, ce qui est absurde.
THÉORÈME X.   — Sou, pris pour diviseur, un nombre quelconque n:                                                                           7,     ..*,     «a>     ôy+1,     6T4-2,     .-••»     ^p,
